TEMA 6: Aplicacions de les derivades

10.

11.

12.

Activitats

Calculeu el punt per al qual la derivada de la funcié f(x) = 2x> — 3x + 2 val -1

Calculeu la derivada de les seguents funcions i el punt pel qual el valor de la
derivada és 0

a) y=In(3x* +x)

b) y=In3x"+x
Trobeu 1’equacio de la recta tangent i normal a la corba d’equaci6
2
F(x) = X“+1
X+1

en el punt d’abscissa x = 0. Determineu els punts on la tangent a la corba és
horitzontal.

Calculeu I’equacié de la recta tangent i normal a la corba f(x) = x? en el punt
d’abscissa 2

En quin punt de la corba de la funci6 f(x) = x-Inx — x , la pendent de la recta
tangent val 1.

Trobeu una funcié de segon grau sabent que passa per punt P(1,0) i que la
pendent de la recta tangent en el punt Q(2,-1) val 0.

Trobeu una equacid de segon grau tal que f(0) =2, f’(0)=-4if’’(0)=6

Trobeu una funcié y = f(x) que compleix les segiients condicions:

Q) F’(x)=3x>+4x+5

b) Passa pel punt P (-2, 6)
Determineu 1’equacié de la recta tangent a la parabola d’equacio y = X2
paral-lela a la recta d’equacio y = 4x.

Determineu I’equacio de la recta tangent a la corba f(x) = x? -3x + 4 paral-lelaa
la recta d’equacio 3x —y =2
En quins punt la tangent a la corba f (x) = 6x° + 9x* — 2 és paral-lela a I’eix OX.

Determineu m de manera que la tangent a la corbay = - x> — (2m + 1 )x + m + 2
en x = 2, sigui paral-lelaalarecta3x -y +2=0.
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Sigui la funci6 f(x) = x* + ax + 3, determineu el valor de a perqué la grafica de f
tingui una tangent en el punt d’abscissa x = 1 paral-lela a la recta 2x +y =0.

Determineu 1’equacié de la recta tangent a f(x) = x* + 4x + 1 que té una
inclinacio de 30°.

Trobeu les equacions de les rectes tangents a la corba f(x) = x> — 3x* + 5x + 1,
amb pendent 5. Hi ha alguna amb pendent 1?. Hi ha cap valor de pendent al qual
correspongui una Unica recta tangent?.

Determineu 1’equacio6 de la recta tangent a la corba f(x) = 2x? — 3x + 5 paral-lela
a la bisectriu del primer quadrant.

2
F()=x2—ax—4 i g(X)=—+b
Donades les funcions 2
a) Calculeu a i b de manera que les grafiques de f(x) i de g(x) siguin tangents
en el punt d’abscissa x = 3 , es a dir, que tinguin la mateixa recta tangent en
aquest punt.
b) Trobeu I’equacié d’aquesta recta tangent.

Trobeu les equacions de les rectes normals a la funcié y = 2x> + 3 en els punts
x=1 i x=-1. Com s6n aquestes rectes entre si?

Donada la funcié
2X

X+5

f(x) =

Determineu els valors de a i b perqué 1’equacio de la recta tangent a f(x) en el
punt (-3,-3) sigui y=ax+b

Trobeu els valors de a i b perqué la recta tangent a f(x) = ax®-b en el punt (1,5)
sigui y=3x+2.

Trobeu el domini de la funcié f(x) = In (1 + x + x?) i els punts en els quals la
tangent a la corba és paral-lela a la bisectriu del primer quadrant

3-2x

Donada la funcié f(x) =

a) Trobeu els punts de la grafica en els quals la recta tangent és paral-lela a
3x+4y+5=0
b) Calculeu les equacions d’aquestes rectes tangents

Indiqueu si les seglients funcions son creixents o decreixents al voltant de 0

a) f(x)=3x+1 d y=x*-3
b) y=+2x+1 e) y=Inx
) 900 =1 fy=x+e

X+1



24. Estudieu els intervals de creixement/decreixement de les funcions:

a) y=4x°—-6x>-105x+7 x2_9
x*+9 &) y= X-3
b) f(x)= )
X o XT=2x+1
) g0 =x-¢’ Dy="""
d y=x>-3

25. Indiqueu quin signe tindra la derivada en la funcio indicada. Raoneu la resposta.

26. Calcula els extrems relatius de y=x3-6x*+9x+1 en I’interval [1,4]. Els punts
trobats s6n maxims o minims absoluts?. Justifiqueu la resposta.

. . a b6 < \
27. Considereu la funcié f(x) =1+—+—, en que a és un parametre
X X

a) Calculeu el valor de a sabent que f(x) té un extrem relatiu en el punt
d’abcissa x=3.
b) Aquest extrem relatiu és un maxim o un minim. Raoneu la resposta

28. Trobeu els parametres r, s i t perqué la funci6 f(x) = x® — rx? +sx + t tinguin un
maximen X = -2, un minimen x =0 i passi pel punt (1, -1)



