TEMA 6 : Geometria en I'espai

Activitats

1. Siguin els punts A(1,2,3), B(0,1,3) i C(2,3,1)
a) Trobeu el vectoAB
b) Calculeu el modul del vectarC
c) Trobeu el vector unitari d’igual direccié que etter BC pero de sentit
contrari
d) Siel vectorMN essent N(1,7,5) és equipol-lenﬁ, quines son les
coordenades del punt M?

2. Siguin dos punts A(1,1,1) i B(-1,3,4).
a) Trobeu les coordenades del punt M que divideieghgent AB en dos parts
iguals
b) Trobeu les coordenades dels punts M i N que dixeteel segment AB en
tres parts iguals

3. Siels punts A(0,0,0), B(1,1,1) i C(2,-1,3) sOrstvértex consecutius d’'un

paral-lelogram:

a) Trobeu les coordenades del vertex que falta D

b) Trobeu els angles del paral-lelogram ABCD

c) Calculeu el perimetre del paral-lelogram

d) Calculeu l'area del paral-lelogram ABCD

e) Calculeu el perimetre del triangle format pels puktB i C

f) Eltriangle ABC és rectangle?

g) Quins son els angles d’aquest triangle

h) Quant val la seva area

i) Calculeu el perimetre del triangle format pels puktB i C

j) Si el paral-lelogram ABCD és la base del paraplpkde ( prisma de sis
cares), i el punt E(1,3,5) és un vertex de la Baperior que es troba en la
mateixa aresta que el punt A. Trobeu els punts,IH Gue corresponen als
vertex de la base superior que es troben en lemixaatarestes que la base
inferior B, C, i D respectivament.

k) Calculeu I'area lateral del paral-lelepipede

[) Calculeu I'area total del paral-lelepipede

m) Calculeu el volum del paral-lelepipede

4. Donats els punts A(1,-2,1), B(-1,3,-2), C(2,-1,8)(8,4,5). Trobeu el volum de
la piramide de base ABC i vertex D.

5. Siguin els vectorg (-2,-1,0),b (1,-1,2) ié (0,-4,5).
a) Calculeu & - 2b + 48
b) Calculeud -b
c¢) Trobeu I'angle que formehi ¢

d) Calculeub x ¢
e) Trobeu un vector perpendiculatia ¢ alhora



6. Trobeu el valor del parametre p que fa que elsovedt(1,2,p) ib (5,4,-2)
siguin perpendiculars.

7. Indiqueu en cada cas , si els vectors son linedldegendentes, i si no ho son
escriviu un dels vectors com a combinacié lineds déres:

a) (-3,2,5)i(6, -4, 10)

b) (2, 6, 4) i (-5,-15,-10)

0) (3,1,-1): (2, -4, -3)i (2, 10, 4)

d) (3,1,-1):(1,0,-3)i (0, 1, -4)

e) (2, -10, 8); (3, -15, 12) i (-7, 35, - 28)

8. Trobeu el valor del parametre a que fa que elovec®, 8, 12) i (1,24 — a)
siguin linealment dependents.

9. Siles components d'un vectdren la base B={(0,1,1), (1,-1,0), (1,1,1)}, s6n
(3,5,-2), quines sbn les seves components en éadaam®nica

10. Trobeu les components del vecten la base B, si les seves components en la
base B’ son (1,-1,2)
B={(1,0,1),7(-1,1,1),w(2,1,3)}
B'={d(0,1,1),b(1,-1,0),¢(1,1,1)}

11.(PAU 2007)Siguin els punts de I'espai P(-1,a—1, 3), Q®,221-2a) i
R(2, -1, 6 — 6a). Trobeu els valors de a perquéedspunts estiguin alineats

12.(PAU 2004).Per a quins valors de k formen un triangle els p&it,1,2),
B(0,1,1)i C (k,1,5)

13.(PAU 1997)Considereu tres punts de I'espai A, B, M que coirptela relacio
AB = —2-AM .

a) Digueu quin ha de ser el valor de r perque es caiplexpressio
MA =r-MB

b) Sila relacié anterior entre vectors s’hagués pitcgluel pla i les
coordenades de A i B fossin A(3,-5) i B(-5,7), aqasrserien les coordenades
de M?. Justifiqueu la resposta.

14.(PAU 1997).Considereu els punts de I'espai O(0,0,0), A(1,1E)L,-1,3).
Expressa el vect@4 com a suma d’un vector de la mateixa direccié@Téei
un vector perpendicular@TB)

15.(PAU 1997)Un vectoru de I'espai forma un angle de 60° amb I'eix dexiésin
de 30° amb I'eix de les y. Sabent que les duesgpeisncoordenades del vector
sén positives i que el seu modul és 7, calculeleméres components .



16.(PAU 2003).Considereu els punts de I'espai seglents:
A(0, -2a+4h — 2), B(1, -3,4) i C(3,-5, 3).

a) Comproveu que el triangle ABC és rectangle en Bapsralsevol valor de a
b) Calculeu els valors de a que fan que aquest teagigui isosceles

17.Cerqueu el valor de m que fa que els vectors (2m),i (-3, 2, 1) siguin
ortogonals.

18.(PAU 2004).Els punts A(k — 3, 2,4) , B(0, k + 2, 2) i C(-2,k3-1) s6n tres
vertex d’'un rombe ABCD.

a) Calculeu el valor de k
b) Demostreu que el rombe és un quadrat

19.(PAU 2000)Un quadrat de I'espai té tres vertex consecutiusis en els punts
de coordenades enteres P (3, -2, 4), Q(a, -1,)a R(2, -3, 0).
a) Tenint en compte que els vect@B i QR han de ser perpendiculars ,
calculeu el valor del nombre enter a.
b) Calculeu el quart vertex del quadrat
c) Calculeu-ne l'area

20.(PAU 2005).Els Punts A, A,, Az i A4 divideixen el segment d’origen el punt
A(-1, 4, -2) i d’extrem el punt B en cinc parts &gt Si sabem que les
coordenades de»A06n (1,0,2), quines sbn les coordenades de B.

21.(PAU 2005)Considereu els vectors de’|R

a) Trobeu I'nic valor de k per al qual aquests vextar son una base dé’|R
b) Per a un valor de k diferent del que heu trobdiagartat a) , quines son les
components del vecto¥ = v; + v, + v5 en la base B =], v, v5}?

22.(PAU 2000).Considereu els vectotg1,-1,4),7(1,0,0),w(2,1,3)
a) Determineu si son linealment dependents o linediingependents
b) Calculeu la relacio que hi ha d’haver entre elsngah i b perqué el vectors
(a,1,b) sigui combinacié lineali v

23.(PAU 2004)Representeu graficament els punts A(0,0,0) B(Q,&@,2,0) i
D(2,0,0), i calculeu el volum del tetraedre (pirdende base triangular) ABCD

24.(PAU 2005).Donats els punts A(1,0,0) i B(0,0,1) trobeu un phrsobre la recta
r de manera que el triangle ABC sigui rectangl€en

x=1
ryy=1+u
z=14+u



25.(PAU 2007).Siguin els punts de I'espai P(-1, a-1, 3), Q(0,a—2a} i
R(2, -1, 6 — 6a).

a) Trobeu el valor de a per als quals tots tres pestEn alienats.
b) Quan els tres punts estan alineats, quina és bagda la recta que els
contée?

26.(PAU 2007).Trobeu I'equacié de la recta continguda en el pla
mx+ 2y + 6z —2 =0, que talla als eixos OY i OZ.

+y—z=0

’ HF4 X
27.(PAU 2007).Calculeu I'equacié de la recta paral- lela %Zx “ytz=1 que

passa pel punt P(0,1,0).
28.(PAU 2001).Considereu en I'espai les dues rectes

x—2 y+3 z+1 x+4 y—-1 2z+4

" -3 T 1 2 3 1

a. Determineu el punt de tall de la recta r amb elzpta0
b. Comproveu que ris son paral-leles
c. Quina és I'equacio del pla que conte totes dudss@c

29.(PAU 1999).Considereu el tetraedre de vertex A(0,0,0), B(},15(3,0,0) i
D(0,3,0)

a) Calculeu I'equaci6 del pla que conté la cara Bdddel pla que conté la
cara ACD.

b) Calculeu les equacions de dues altures del tetrakedque passa pel
vertex A i la que passa pel vertex B (I'altura tttaedre és la recta que
passa per un vertex i €s perpendicular al pla gtermina la cara
oposada)

c) Comproveu que les dues altures es tallen en unPunt

d) Esbrineu si la recta que uneix qualsevol vertexatehedre amb P és
perpendicular a la cara oposada (es per tant,ltura del tetraedre)

30.(PAU 2002).Considereu el cub de vertex A, B, C, D, E, F, Gqu¢ té l'aresta
de 4 dm de longitud
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a) Determineu I'equaci6 del pla inclinat EHBC preneoin origen de
coordenades el vertex D i com a eixos de coorden2de DC i DH (en
aquest ordre), tenint en compte que , en cadakasntit positiu és el de
I'origen D cap a A, C i H respectivament.

b) Calculeu les equacions de les diagonals CE, i Atdiizeu-les per
trobar les coordenades del seu punt d’interseccio.

31.(PAU 2004).Donats els quatre punts de I'espai A(0,0,0) B(0,@20,2,0) i
D(2,0,0), trobeu 'equacio de pla que passa p&t BD.

32.(PAU 2003).Determineu I'equacio del pla que conté la recta
rx—1= % =z + 1, i passa per I'origen de coordenades.

33.(PAU 2007).Unarectar és paral-lelsax —1=y—1=z—1itallaenun

puntAIarectet:xT_lzz—z—lien un punt B IarectlaxT_zzy—_lzE

2 2 3

a) Trobeu 'equacio de la recta determinada per letese i t

b) Trobeu el punt B calculant el punt d’interseccibpla anterior amb la
recta |

c) Trobeu I'equaci6 de la rectar.

d) Trobeu el punt A

34.(PAU 2004).Considereu els punts de I'espai A(0,0,1), B(1,12(0,-1,-1).

a) Trobeu I'equacio del pla ABC
b) Si D és el punt de coordenades (k,0,0), quant tsedel valor de k
perqueé els quatre punts A,B,C i D siguin coplarraris

35.(PAU 2000).Un quadrat de I'espai té tres vertex consecutiusl€punts de
coordenades enteres P(3, -2, 4), Q(a, -1, a+13,iR(0).
a) Tenint en compte que els vect@Bi QR han de ser perpendiculars,
calculeu el valor del nombre enter a.
b) Escriviu 'equacio del pla que conté aquest quadrat

z+1

36.(PAU 1999).Considera en I'espai {fa rectar:xT_3 =y=— Trobeu
I'equacié general del pla que conté a r i passqpei P(1,1,1)-

37.(PAU 2008).Les rectes segients son coplanaries:

xX—a z—1 y—b z-—4
Tt > =y= 2 Lr2=x—2=—2 =

a) Expligueu raonadament quina es la seva posicifivala
b) Trobeu la relacié que hi ha entre els parametids a
c) Trobeu els valors de a i b si el pla que les cpassa pel punt P(2,4,6).



38.(PAU 2004).Considereu les rectes seguents:

x—2 y+1 z x=1+3t
T 5 1 =_215:y=—1—4t
z=5+¢

a) Estudieu la seva posicio relativa
b) Trobeu I'equacié del pla que conté s i és parad fel

x—1 B} x—2z=75
39.(PAU 1999). Donades lesrectes — =y =z—2 i s: x—2y= 11},

comproveu que son paral-leles i calcula 'equael®th que les conté.

40.(PAU 2006).Considereu la recta {Zx —oy—z-3 f 0
x—3y—z—2=0

p:2x —y +az+ 2 =0, on a és un parametre.

i el pla

a) Trobeu un vector director de la recta i un vectmppndicular del pla

b) Quin ha de ser el valor de a perque la rectalieesiguin paral-lels?
Trobeu la distancia entre tots dos elements.

c) Digues si existeixen valors de a per als qualedtari el pla siguin
perpendiculars. En cas afirmatiu, calcula’ls.

d) Digueu si existeixen valors de a pel als qualetseri el pla formin un
angle de 30°. En cas afirmatiu, calcula’ls.

41.(PAU 2000).Considereu la recta de I'espai que passa pel garit,B) i té per
vector directoi(1 — a, a, 1) i el pla que té per equacié 2x +y —z = 1.

a) Determineu, per a cada valor del parametre a,decidarelativa de la
recta r respecte al pla.

b) Hi ha algun valor del parametre a per al qual ¢dare sigui
perpendicular al pla?

c) Calculeu la distancia que hi ha entre el puntIpise

42.(PAU 1998).Sigui el pla de I'espai que passa per (0,0,3) t&€eis vectors
4x—y+z=0

2x+y+z= 0}

a) Escriviu I'equacié general o cartesiana del pla

b) Estudieu la posicio relativa de la recta respeetgld

u(1,2,-5) i v(2,1,-3), i larecta d’equacié:

43.(PAU 1997).Estudieu segons els diferents valors que pot & parametre m,
les posicions relatives del pla i la recta seguent:

3x+y=1}

mmx—3y+2z=1ir: 2x—y+mz=1



44.(PAU 2002).Considereu les plans
mix+2y—z=3 inmpax+(a—-2)y+2z=4

a) Hi ha algun valor del parametre a per al qualferseccié dels plans no
sigui una recta?

b) Calculeu el vector director de la recta que s'ajotén es fa I’ interseccio
dels plans pera=0

45.En estudiar la posicio relativa de tres plans ecifudel parametre k pel métode
de Gauss, hem arribat a la matriu ampliada seguent:

1 3 -2 1|8
<O k-2 5 12)
0

0 0 k—1
Discutiu-ne la posicié segons els \alie k

46.Discutiu la posicio relativa dels plans seguentfuenio del valor del parametre
a i determineu-ne les interseccions:

miax+y+z=a+1
My:2x—y+az=a+?2
my:x—y+z=4
47.(PAU 2008).Donades les rectes: x — 2 = y7+1 = _il i six—1= yT” = Z;—S i
el punt P(1,1,-1), volem trobar I'equacio de laaegue passa per Pitallaaris.
Per aconseguir-ho:
a) Trobeu I'equacio general o cartesiana delypdme conté la rectar i el
punt P
b) Trobeu el punt M d’interseccio entre aquestmpida recta s
c) Trobeu I'equacio de la recta que passa pels punkd P
d) Comproveu que la recta trobada en I'apartat antésgda que busquem

48.(PAU 2001).Siguin els punts de I'espai A(2,0,0), B(0,1,0) D@ 3)
a) Determineu I'equaci6 del pla que els conté
b) Calculeu la recta perpendicular al pla que passigrigen

49.(PAU 1999).Considereu les rectes:
4x —y—z=0

" ox+y—2z—-1=0
totes dues rectes que passa per l'origen

} i r:x = % = z, calculeu I'equacio del pla paral-lel a



50.(PAU 2002).Considereu les rectes

1
x—y+3=0}is: y+==0

: _ _ 3
2x—z+2=0 X —27-3=0

a) Calculeu en cada cas un punt i un vector director
b) Determineu si existeixen cada un dels elementseseg)li en cas
afirmatiu, calculeu-ne I'equacio:
b,) El pla paral-lel a s que conté larectar
b,) El pla perpendicular a s que conté a la recta r
bs) La recta perpendicular a r i s que passa pdgéar

51.(PAU 2007).En I'espai es consideren tres plans d’equacions

T x+2y+z=1
my:px +y +pz =1, on p és un parametre real
m3:px+y+2z=1

a) Esbrineu per a quins valors del parametre p edspiiens es tallen en un
anic punt. Trobeu aquest puntquanp =1

b) Hi ha algun valor de p que faci que la intersecoiuna sigui una
recta?. Si és aixi, escriviu I'equacio vectoriagliesta.

c) Trobeu la posicio relativa dels tres plans peI:a;-p

52.(PAU 2004).Considereu els punts de I'espai A(1,1,0), B(0,L}1,2,1). Us
diuen que aquests tres punts formen part del cbdpisolucions d’un sistema
de tres equacions lineals amb tres incognites. &aadequadament les
respostes seglents:

a) Aquest punts estan alineats?
b) Podem saber el rang de la matriu del sistema déeops?

53.(PAU 1997).Estudieu la posicio relativa de les rectes de #iedpnades per les
equacions seguents:

2x4+z=9) . _ x=-y
T y=1 lS'2y+z=—3x+5}

54.(PAU 2002).Comproveu que la recta que passa pels punts AJ4,8(0,2,2) és
paral-lela al pla d’equacio x — 3y + 5z = 2
y+1 z

55.(PAU 2003).Considereu el purR(5,-2,9) i la recta: x_—_zl =—==;

-3 6

a) Trobeu 'equacio de la recta s que talla perpanddiment a r i passa per
P
b) Calculeu el punt de tall T entre les rectesris

56.(PAU 2001).Determineu per a quins valors del parametre agel pl
x—ay+z=1 }

m:ax + 2y + z = a és paral-lel a la recta
ax+z=a+1



57.Trobeu 'equacio de la perpendicular a la recta,ry, z, ) = (1,-1,1) + t(0,1,1)
tracada des del punt P (1,0,-1)

58.Discutiu i, si s’escau resoleu el sistema seglizegpreés interpreteu-ne
geometricament el resultat
4x + 6y —8z=2
6x+9y—12z=3
x+2y+z=10

59. Determineu la posicio relativa dels plans seglenti&incié del parametre real a

n:x+2y+(@a+2)z=0
Ty: X +2ay+3z=9
M3:2x —z =4

60. (PAU 2008).Trobeu I'equacié de la recta perpendicular al pla® -z -3=0
que passa pel punt (-1,3,a) del pla

61.(PAU 2007).Trobeu I'equacié del pla perpendicular a la recta

-x+y+z:1} r 'origen d rdenad
2x+y=3 gue passa per l'origen de coordenades
yr2 _z-5

62.(PAU 2009).Donat el punt P(1,2,3) i la rec)taxT_1 ===
a) Trobeu I'equacio cartesiana del plgue és perpendicular a r i passa per
P
b) Trobeu el punt de tall entre larectari elpla

63.(PAU 2009).Siguin r i s dues rectes de I'espai les equaciesgactives de les
quals, que depenen d’'un parametre real b, sOretgrests:
(bx+y+3z=1 . x y—-b z+1
{x+2y+52=1’l -

171 1

a) Trobeu el punt de tall de la recta r amb el plajdaeiéo x =0, i el punt
de tall de la recta s amb aquest mateix pla

b) Calculeu un vector director per cada una de les destes

c) Estudieu la posicio relativa de les dues rectesieeio del parametre b

64.(PAU 2009).Donats el plar:x + 2y —z =0 i el punt P(3,2,1)
Calculeu I'equacié continua de la recta que pass® p €s perpendicularm@a
Calculeu el punt simetric de P respecte akpla

65.(PAU 2009).SiguinP(3 — 2a,b, —4),Q(a — 1,2 + b, 0)i R (3, -2, —2) tres
punts de I'espai

a) Calculeu els valor dels parametres a i b perquiredgunts estiguin
alineats

b) Calculeu I'equacié continua de la recta que el$écqnan estan alineats

c) Quan b =0 trobeu els valors del parametre a pdegdistancia entre els
punts P i Q sigui la mateixa que la distancia eRtrd&

d) Sib =0, calculeu el valor del parametre a peeag@unts P, Qi R
formin un triangle equilater



66.(PAU 2009).Considerem en I'espai {fes rectes r i s les equacions respectives
de les quals sén:
x+2y+mz=0

ri(x,y,z) =(4,1,0) + t(m,1,1) i s: {x +y+z=1

parametre real. Estudieu si hi ha cap valor d’agoesmetre per al qual les
rectes siguin perpendiculars i es tallin

en que m és un

67.(PAU 2009).Donats els vectors
vi(a+1,2a,1),v,(—2,a,2a)i v;(a,—2,4a — 2)

a) Calculeu I'angle que formew, i v, quan a =0
b) Trobeu el valor del parametre a perqué els vettor®, i “v; siguin
perpendiculars dos a dos

68.(PAU 2007).Considereu la recta x = yT_Z = Z;—l

a) Expresseu el quadrat de la distancia d’'un puntdxgualsevol de la
recta al punt P(1,2,59 com una funcio de la coadarx

b) Trobeu quins valors de x fa minima aquesta furdgduiu quin punt Q
de la recta és el més proper a P i calculeu lartis del punt P a la recta

c) Escriviu I'equacié de la recta que passa per R ¢@nproveu que €s
perpendicular a r

69. (PAU 2007).Determineu els extrems d’un segment AB sabenefjpant A
pertany al pla2x +y+z=0i el punt B pertarigw\ectar:xT_1 =22 g iel

-1
punt mitja del segment és (0,0,0)

70.(PAU 2006).Una recta r passa pel punt A(3,0,2) i té la dirgdeil vector
(1,1,4):

a) Trobeu l'angle que forma la recta amb el pla horital
b) Comproveu que no passa pel punt B(1,3,10)
c) Trobeu I'equacio de la recta que passa per Ai B

71.(PAU 2002).Calculeu I'angle que forma el pla d’equacio x -2y =1 amb la
recta determinada per les equacions parametriggeests:

x=t
y=1+t
z=2

72.(PAU 2000).Considereu la recta de I'espai que passa pel damnt,B) i té
vector directow(1 —a,a,1) ielplan:2x+y—z =1.

a) Determineu, per a cada valor de a la posici6 kelale la recta r respecte
del plan

b) Hi ha alguna recta r que sigui perpendicular akfla

c) Calculeu la distancia que hi ha entre el puntIPiaer



73.(PAU 2000).Trobeu I'equacié de la perpendicular a la recta
r: (x,y,z) = (1,-1,1) + t(0,1,1) tracada des dehpP(1,0,-1)

74.(PAU 2000).Donats el plar: x + 2y +3z—-1=0ila recba}; z §z+—43} iel

punt P(2,1,1), calculeu:

a) L’equacio de la recta que passa per P i és pemdadian

b) L’equacio del pla que passa per P i és perpendiaula

c) L’equacio de la recta que passa per P i talla pelipalarment la recta r

d) L'equacio de la recta que passa per P i és pdeabie i que tal que el
seu vector director és perpendicular al de r

75.(PAU 1999).Considereu els punts de I'espai seguents:
A(2,1,0), B(0,2,0), C(-3,0,0) i D(0,-1,0)

a) Soén coplanaris?

b) Formen un paral-lelogram?

c) Calculeu l'area del poligon ABCD

d) Calculeu el punt simétric de E(1,1,2) respectetiehue determinen
ABiC.

76.(PAU 1998).Determineu les coordenades de la projeccié ortdgtmigunt
H(1,3,-2) sobre el pla: 2x —y + 2z =4

77.(PAU 2003).Un segment d’extrems A(5,3,1) i B(4,2,-1) es diwden tres parts

iguals mitjancant dos plans perpendiculassBa Calculeu les equacions dels dos
plans i la distancia entre ells.

78.(PAU 2006).Determina I'equacio del pla perpendicular a laaect
XY 1=0
‘x+z+2=0
aquest pla i 'origen de coordenades?

} gue passa pel punt (1,1,2). Quina distancia leirtiee

79.(PAU 2008).Sigui el punt P(7,5,1), ielplax -2y -3z =101 larecta
Bx—-2y—-2z=7 }
7ﬂx—6y—22=5

a) Trobeu la distancia de Pra
b) Trobeu la distanciade P ar
c) Trobeu la distancia de rma

80.(PAU 2007).Trobeu els punts de larectar: x — 1 = y + 2 e gquidistin dels
plansmt; : 4x—-3z2-1=0#,:3x+4y—-1=0.

81.(PAU 2006).Trobeu les coordenades dels punts de la recth 1, 1) + t(1,2,1)
que disten 1 unitat del pla2x + 2y + z=5



82.(PAU 2005).Calculeu la distancia entre la retté:—?’ =1 % i el pla

m:3x+4y+7=0 )

83.(PAU 2005).Una piramide de base quadrada té la cuspide da dlgguacio
z =3. Tres dels vertex de la base son els puhidal©XY: A(1,0,0) B(1,1,0) i
C(0,1,0)

a) Feu un grafic dels elements del problema. Quinedesbcoordenades
del quart vertex de la base, D?

b) Quin és el volum de la piramide?

c) Sila cuspide de la piramide és el punt (a,b,3pajaquacio te la recta
gue conté l'altura sobre la base?

84.(PAU 2004).Considereu les rectes seguents:

x —2 y+1 7z . x=1+43t
T - -1 — 3 i sty=-1—-4t
z=5+t

a) Estudieu la seva posicio relativa
b) Trobeu I'equacié del pla que conté a s i és paaltl
c) Calculeu la distanciaentreris

x=-3+2t
85.(PAU 2004).Considereu el punt M(2,3,7) i la recta d'equaci¢y = 5 — 2t }
z=3+4+t

a) Trobeu, en funcio de t, la distancia de M a un guatisevol de la recta
r

b) Trobeu les coordenades dels punts A i B de r gstertB+/2 unitats del
punt M

c) Digueu si el triangle AMB és rectangle en M

d) Calculeu les coordenades dels punts C i D perquésio un
paral-lelogram ABCD amb M com a centre de simetria

86. (PAU 2004)Representeu graficament els punts A(0,0,0) B(0,&@,2,0) i
D(2,0,0), i calculeu el volum del tetraedre (pirdende base triangular) ABCD

87.(PAU 2004).Considereu els quatre punts de I'espai A(0,0,0)®B29, C(0,2,0) i
D(2,0,0)

a) Representeu graficament els quatre punts

b) Calculeu el volum del tetraedre ABCD

c) Trobeu I'equaci6 del pla que passa per B, CiD
d) Calculeu la distancia de I'origen al pla anterior

88.(PAU 2002).Comproveu que la recta que passa pels punts AJ4,8(0,2,2) és
paral-lela al pla d’equacio x — 3y + 5z = 2 i cédaula distancia entre la recta i
el pla.

89.(PAU 2002).Considereu larectax — 1 = y_—‘;’ = % i calculeu-ne els punts
que equidisten 3 unitats del punt A(1,0,1).



