TEMA 1: Nombres reals

1. NOMBRES REALS

1.1 NOMBRES RACIONALS

¢ El conjunt dels nombres racionals Q, esta format per tots aquells nombres que es
poden expressar com una fraccio E, en que a i b son nombres enters 1 b#0.

e Al calcular I’expressié decimal d’un nombre racional, dividint el numerador entre el
denominador, s’obté un nombre enter o un nombre decimal exacte o periodic (pur o

mixt)
( ¢ Nombre natural:1,2,3 ...
El nu: : 0
Nombreenter< o0
_# Enter negatiu: —1,—2,-3 ...
\
Nombre racional Decimal exacte: 0.3,025 ...
Nombre decimal |  (Pur:0.8 0.3%
Decimal periodic

\ ixte:2.34, 0,24357

e (Cada conjunt de fraccions equivalents representen el mateix nombre racional 1 la
fraccio irreductible amb denominador positiu s’anomena fraccioé canonica.

1.2 NOMBRES IRRACIONALS

Els nombres que no és podem expressar amb forma de fraccidé s’anomenen nombres
irracionals |I. La seva expressio decimal té un nombre infinit de xifres que no es repeteixen
de forma periodica.

S6n nombres irracionals les arrels no exactes (15, —V/2,....), alguns nombres coneguts com ©
=3.141596.... ,e=2,7182818....




1.3 NOMBRES REALS

1.3.1 Definicio

El conjunt dels nombres reals |R, esta format pels nombres racional 1 irracionals

-

i 3
“4,-3.-2-1 11, 2.3,4 )
W b

M- nimeros naturales {enteros positivos)

Z= niimems enlerns [posifivos v negaltivos)

Q~ nomaros racionales (Iracconas ¥ dacimalas)
1= Imacionales

. Los Numeros Reales
- Esquema de clasificacién de los numeros
Reales

4 g Naturales, N =0;4; %.ﬁ“
Enteros,
Enteros no naturales, U
z e :-11,7,1"-_3_..

{ .
i 3
Raalas< :acinnalas | E::;l:;les -':31:::--
“R
Fraccionarios = | Decimales periodicos ;1;1’31;,_
Racionales no | puros 3 )
o Decimales periodicos 17,3k
mixtos

klrra:iuu:lgg,: &; -wﬁ;k‘i; x Decimales no Periodicos



1.3.2 Propietats

Propietat Suma Producte
Associativa (atb)+c=a+(b+c)|(a-b)-c=a-(b-c)
Element neutre a+t0=a a-l=a

Element oposat/ invers | a + (-a) =0 a- (l =1 a#0
Commutativa atb=b+a a-b=b-a
Distributiva a-(btc)=a-b+ta-c

Teoria

2. POTENCIES
2.1. DEFINICIO

e Potencia d’un nombre es el resultat que ens dona la multiplicacié successiva d’un numero per si
mateix.

e Una poténcia es una manera abreviada d’escriure un producte d’un nombre per si mateix.

EXEMPLES:

2:2:2:2:2=2

3-3=3? At =ara a2 d
S-S ~v—
¢)-G)-6-6-06 n vegades

En I’expressio de la poténcia d’un nombre es consideren dos parts:
La base: és el nombre que se multiplica per si mateix
L’exponent: es el nombre que indica les vegades que hem de multiplicar la base

bﬂSE‘ — aﬂﬁexponmte

Per nombrar o llegir una poténcia diem primer la base i després 1’exponent :
Si I’exponent es un dos — elevat al quadrat

Si ’exponent es un tres — elevat al cub

En els demes casos es diu elevat a la quarta, a la quinta, a la sisena ....

VVvve®e

2.2. SIGNE D’UNA POTENCIA

EXEMPLES:

Calculeu 1 indiqueu el signe de les segilients potencies:
a) 2:2:2:2
b) 2:2:2:2:2
) (-5)(-5):(-5)(-5)
d) (-5):(-5)(-5)



Quadre resum:

[ Exponent |
Base —__ Parell Senar

Positiva + +

Negativa + -

2.3. OPERACIONS AMB LES POTENCIES

2.3.1. Producte de poténcies de la mateixa base:

EXEMPLES:

a) 25.93=2.2.2.2.2.2.2.2 =28 = 53
b) (-5)3,(_5)4 = (-5).(_5).(_5).(_5).(_5).(_5).(_5) _ (_5)7= (_5)3+4

En general:
a™-aq™ = an+m
2.3.2. Divisio de poténcies de 1a mateixa base:
EXEMPLES:
2® _ 222222
Q) s =——=2-2-2=2% =283
b) T =3585585 _ 5. g 5.5 54 =273
5% 5-5-5
En general:
a:a™ =qaq" ™
b) ARRELS

2.4. DEFINICIO

e Laradicacid és I’operaci6 inversa de la potenciacio-
e Anomenem arrel n-éssima d’un nombre donat a al nombre b que elevat a n ens dona a
ndex

AN

— )
r{;’ d — radicand

YVa=beobh' =a




EXEMPLES:

a) ¥9=43; jaque3’=9;(-3)’=9

b) V&8=2; jaque2’=8;

c) V81= +3; jaque3*=81;(-3)" =8l

d) Y¥=32=—2; jaque(-2)°=-32

e) +—25= 3; jaque no hi ha cap nombre que elevat al quadrat doni com a resultat — 25

Indiqueu el nombre de solucions:

Index Parell Senar
Radical
Positiva Dues solucions + Una solucid +
Negativa No existeix solucio Una soluci6 -

4.5. OPERACIONS AMB RADICALS DEL MATEIX iNDEX

2.4.1. Producte de radicals

EXEMPLES:
a) ¥V2-V4=32-4=18
b) V27-Y3=V27-3=381=13

2

2.4.2. Quocient de radicals

EXEMPLES:

N
]
I
|
Il
5
Il
-+
% ]




2.4.3. Poténcia de radicals

EXEMPLES: (Va)" = Ya=

)
)E

b) (¥5) =452 =3/25 No és exacta

2.4.4. Radical d’un radical

EXEMPLES: m -
EXEMPLES: [Va="Ya

a) VV64="V64=164=1+2

b) VY125 = /125 = *3/125 No és exacta

2.4.5.Expressio d’un radical en forma de potencia

EXEMPLES:
a) V25 = 23
2
b) 52 = ¥/5%

2.5. EXTRACCIO DE FACTORS D’UN RADICAL

Per extraure factors d’un radical :

Es descompon el radicant en factors. Si
e Un exponent ¢s menor que I’index, el factor corresponent se deixa en el radicant
e Un exponent és igual a I’index, el factor corresponent surt fora del radicant

e Un exponent és major que I’index, es divideix I’exponent per I’index: el quocient que s’obté és
I’exponent del factor que surt de 1’arrel i el residu és I’exponent del factor de dintre del radicant.



EXEMPLES:

a) V2-32.55=3.5%2.42.5

b) V27-3%.5¢=2-3%.5%. V2332

2.6. INTRODUCCIO DE FACTORS EN UN RADICAL

S’introdueixen els factors elevats a I’index corresponent del radical

EXEMPLES:

—_—

a) 2v3=+22-3 =412

b) 33 _5: 'ﬁu"?: :J.f[33]4 ) (52]4 .7 = ‘:‘,H.-'312 .58. 7

2.7. SUMA (RESTA) DE RADICALS

Nomeés es poden sumar (restar) dos radicals quan sén radicals semblants, es a dir, si son radicals amb el
mateix index i igual radicant.

EXEMPLES:

a) 2V2—42+2=(2-4+1)2=—2

b) 3y5-2y5-35=(3—-2-1)i5=0y5=0

9)
V12 —3V3+ 2y75=v22-3-3y3+2V52-3= 23— 3/3+ 10\/3 =
‘3‘\.@



